Podobnost matic

Matice A a B st podobné < existuje reguldrna matica P takd, ze PAP~! = B. Tato
podmienka je ekvivalentnd s tym, ze A aj B predstavuji maticu toho istého zobrazenia
v dvoch réznych béazach. (Konkrétne, ak A je matica nejakého zobrazenia pri Standardnej
béze, tak B = PAP~! je matica toho istého zobrazenia pri baze uréenej riadkami matice P.)

Ak ¢t = TA, kde T # 0, tak ¥ je vlastny vektor matice A a ¢ je vlastnd hodnota (vlastné
¢islo) matice A.

Vlastné hodnoty st presne korene charakteristického polyndmu x a(t) = det(tI—A) matice
A.

Podobné matice maji rovnaky charakteristicky polyném (a teda aj rovnaku stopu, de-
terminant, vlastné ¢&isla).

Matica typu nxn je podobna diagondlnej matici prave vtedy, ked jej vlastné vektory tvoria
bazu priestoru F™. Matice P a D také, ze PAP~! = D, kde P je reguldrna a D je diagonéalna,
dostaneme tak, ze D méa na diagondle vlastné ¢isla a P m4 ako riadky (v rovnakom poradi)
vlastné vektory.

Jordanov normdlny tvar. Kazda matica je podobna s blokovo-diagonalnou maticou po-
zostavajucou z blokov tvaru
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0 A 1

0
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1. Vypocitajte charakteristicky polyném a vlastné hodnoty danych matic. Zistite, ¢i dané
matice st podobné:

5 7 10 —12
wa=(3 N)es=(Y %)

5 —1 38 -8l
b) [P} 1067] A = <9 _1> aB= (16 _34>

3 2 -5 6 20 -—-34
2. [Pl 1064] Zistite, ¢i matice A= |2 6 —10) aB= |6 32 —51] st podobné.
1 2 -3 4 20 -32

3. Najdite diagonalnu maticu podobni s danou maticou:

a) A= <_23 41> nad polom Q;

b) B = G —11>

a) Vlastné é&isla st: —5, 1. b) Vlastné &isla st ++/2.
4. Najdite vlastné hodnoty a vlastné vektory nad polom C.
2 -1 0

1606 Do)y 2

Vlastné éisla st: a) —2, 7; b) 3+£2i;¢) —3,2;d) —2,3;e) 2,2++2
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