Cvicenie 1 - grupy, podgrupy

Uloha 1. Nech (G, *¢) a (H,*x). UkiZze, mnozina G x H spolu s operdciou *
definovanou ako

(91, h1) * (g2, h2) = (91 *a g2, h1 *m h2)
tvori grupu.

Uloha 2. Nech (G,-) je grupa a P(G) je systém vietkych podmnozin G. Do-
kazte, Ze operacia - na mnozine P(G) dand predpisom

A-B={a-bja,be G}
je asociativna. Tvori P(G) \ {0} s touto operaciou grupu?

Uloha 3. Dokazte, 7ze matice typu n x n, ktorych determinant je rovny 1,
s operaciou nasobenia matic tvoria grupu.

Uloha 4. Matice typu n x n, ktoré v kazdom riadku a kazdom stlpci maji prave
jednu jednotku a ostatné prvky st nulové, s operaciou nasobenia matic tvoria
grupu. (Hint: Suvisia tieto matice nejako s permutaciami? Akym linedrnym
zobrazeniam zodpovedaji?)

Uloha 5. Ak A, B,C st podgrupy G a C C AU B, tak C' C A alebo C C B.

Uloha 6. Ukaite, 7e H = {%; m, n st neparne} je podgrupa grupy (Q\ {0}, -).



