Vektorové priestory

1. Ukéazte, ze R je vektorovy priestor nad polom Q.

Kolko prvkov mé vektorovy priestor (Z3)"? Comu sa v tomto priestore rovna @+ a+a?

3. Zistite, ¢i R xR s operaciami + a - definovanymi tak, ze (a,b)+ (¢, d) = (a+¢,b+d) pre
lubovolné (a,b), (c,d) € R x R a r - (a,b) = (ra,2rb) pre lubovolné r € R, je vektorovy
priestor nad R.

4. Zistite, & (RT, @, ®) je vektorovy priestor nad R, ak definujeme 2 Sy = 2y, cOx = x¢
pre z,y € RT, c € R.
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Podpriestory

1. Ktoré z tychto mnozin tvoria vektorovy podpriestor priestoru R3?
) M= {(1‘1,{1}2,‘%3) €R3;{L‘1 EZ}

b) M = {(x1,72,23) € R3; 21 =0}

c) M = {(a:l,xg,xg) ER% 2z =0Vay =0}
d) M = {(Il,SCQ, 3) R3;31‘1 +4I2 = 1}

e) M = {(Zl,fEQ, 3) € RS; Tx1 — x9 = 0}

f) M = {(iEl,QIJQ, 5) S R3;1'1 + 20 = xd}

g) M = {(z1,22,23) € R%|21] = |22}
h)M {(.131,3?2,1‘3)6[@ T +.132—|—.133>0}

) M = {(1‘1,.172,:63) € R3: 2:61 —To = 563}
J) —{($1,$2,$3)€R3;$1 +I‘2+l’3:0}.
2. Ktoré z tychto podmnozin tvoria vektorovy podpriestor priestoru redlnych funkcii R®?
a) funkcie f: R — R s vlastnostou 2f(0) = f(1)
b) nezdporné funkcie
¢) funkcie f: R — R s vlastnostou f(1) =1+ f(0)
d) funkcie f: R = R s vlastnostou (Vz € (0,1))f(z) = f(1 — x)
e) ohrani¢ené funkcie f: R — R
f) spojité funkcie f: R — R
h) funkcie f: R — R také, ze existuje koneénd xlggo f(z)

i*) funkcie f: R — R také, Ze existuje konecna alebo nekoneénd lim f(x).
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3. Nech S, T st podpriestory vektorového priestoru V' nad polom F. Ukézte, ze SUT je
podpriestor priestoru V' prave vtedy, ked S C T alebo T' C S.



