Riadkova ekvivalencia, iprava na RTM

Ulohy, ktoré st tu, sa daju riesit pouziti elementérnych riadkovych operécii alebo tpravou
na redukovany stupriovity tvar. (Samozrejme, nie je to jedind moznost ako ich riesit.)

1.

10.

11.

12.

13*.

Najdite redukované trojuholnikové matice riadkovo ekvivalentné s nasledujticimi mati-
cami a) nad polom R b) nad polom Zs

113 2341
G (1) ()
341 411 4123

. Ak sa to d4, doplitte dané vektory na bazu vektorového priestoru (Zs)*:

a) (1,2,0,0), (3,4,0,1)

b) (1,2,3,4), (1,1,1,1), (3,2,1,0)
¢) (2,3,4,1), (3,2,4,1), (0,2,3,2)
d) (1,3,1,4), (3,0,4,3), (2,3,1,1)

. Zistite, ¢i nasledujiice matice tvoria bazu vektorového priestoru vsetkych matic typu

2 x 2 nad polom R:
a) (51), (38), (£9), (23) b)(53),(¥3),(41),(55)

. Zistite, ktoré z danych vektorov patria do podpriestoru [(1, 4,1, 0), (2, -3

)
priestoru R%: a) (4, 11, =3, —3), b) (1,0, 11, 12), ¢) (3,0, 4, 1), d) (1, -1, 2 ) e)

(0,
za) ( (1,
. Zistite, ¢i [B1,B2] € [F1,72,73] vo vektorovom priestore R* nad polom R, ak *7

(17 17571)’ ’72 = (17Oa2a 1)7 ;};3 = (25 17071)a /6_;1 = (17 1a5a 1) a 52 = (_17176a _2)

. Zistite hodnosti matic

_ 10..0 _

12345 10—12 3 0150 2-13-24 L35t

5 005 0 1 - 2-1-3 4

0-1380 008 vy 4-25 17 FA -

00230 00 0 0 7 00 .1 2-11 8 2 2 o
Upravte dani maticu nad polom R na redukovany trojuholnikovy tvar a urc¢te hodnost

matice

Lo 9 9 3-1325 1305 0 —1 so>

132722 5-3 234 26110 0 0 867

32 i 1-350-7 515225 —1 —4 43
75 14 1 39115 0 —1 43

. Urc¢te hodnost danej matice v zavislosti od parametra ¢ € R

1 ¢ —12 3 2 ¢ 2 2¢+1 0 2+1o
A=(2-1 ¢ 5 1-13—c 20125 4 c—1 2c
110 —61 2 301 c

. Zistite, ¢i priestor [(2,4,4,2,4), (3,1,1,2 2),(4,3,3,2,0)] je podpriestor priestoru

[(1,1,0,1,4),(2,1,3,3,1),(3,2,1,1,3)] a) nad Q, b) nad Zs, c) nad Zs.
Zistite, ktoré z danych matic st navzajom riadkovo ekvivalentné:
231\ (131\ /031\ /301) /101\ (/321
(433) (243) (203) (032) (011) (421)
124/\312)\112/\103/\213/\101
Najdite bazu daného podpriestoru a urcite jeho dimenziu:
a) [(1,1,0,-1),(0,1,2,1),(1,0,1,—1), (1,1, -6, -3), (=1, —5,1,0)] v R%;
(1,2,0,1,2),(1,2,-2,1 0)] v R?

b) [( 1,2,2,071) 7
) [(1,2,2,0,1),(1,2,0,1,2),(1,2,3,1,0)] v Z2
d) [(1,2,2,0,1),(1,2,0,1,2), (1,2,3, LO)] v Z3.

Zistite, pre aké hodnoty parametra c si dané vektory linearne zavislé
a) (_1a 0, _]-)a (27 1, 2)7 (1a 170) v RS;

b) (1,1,3), (2,1,2), (c,0, —c) v R3;

c) (2,0,-1), (3,2,0), (1,-2,¢) v R3.

Urcite hodnost matice:

11 .1 1
ay a2 ... Qn Anp41
2 2 2 2
aj as ... ap, an+1
af af - all ally
ak viete, ze a1, ...,ap+1 SU navzdjom roézne redlne Cisla (t.j. a; # a; pre vsetky i # 7).

Pri rieseni tejto ulohy mozete pouzit fakt, Ze elementarne stlpcové operacie nemenia

—)}
:3)-



hodnost, resp. to, Ze h(A) = h(AT). (Tento fakt bude na prednaske neskor.) Ale mala
by sa dat vyriesit aj bez pouzitia tejto veci

1T4to matica sa vold Vandermondova matica (Vandermonde matrix). Mozete o nej nie¢o viac nijst na
réznych miestach (zékladné veci napriklad na http://en.wikipedia.org/wiki/Vandermonde_matrix). Deter-
minant tejto matice je vypoéitany v priklade 6.2.17(2) a ulohe 6.2.20(2) v LAGI.


http://en.wikipedia.org/wiki/Vandermonde_matrix

