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De�nícia

Nech X je mnoºina. Zobrazenie d : X × X → R sa nazýva metrika,

ak pre ©ubovo©né x , y ∈ X platí

(D1). d(x , y) ≥ 0;

(D2). d(x , y) = 0 práve vtedy, ke¤ x = y ;
(D3). d(x , y) = d(x , y)

(D4). d(x , z) ≤ d(x , y) + d(y , z).
Ak d je metrika na X , tak dvojicu (X , d) nazývame metrický

priestor.
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Metrické priestory

I uzáver = limity postupností
I spojitos´ = sekvenciálna spojitos´
I kompaktnos´ vs. existencia konvergentnej podpostupnosti
I spojitá funkcia nadobúda maximum a minimum
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Topologické priestory

Centrálne pojmy tejto predná²ky:
I spojitos´ = sekvenciálna spojitos´
I konvergencia
I kompaktnos´

postupnosti −→ siete, �ltre
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Aplikácia � kompaktnos´ a aproximácie

`1 ( `∗∞

Existuje funkcionál ϕ ∈ `∗∞, ktorý roz²iruje obvyklú limitu.
I Platí ϕ ∈ `∗∞ \ `1.
I Dá sa ukáza´ pomocou Hahn-Banachovej vety.
I My sa pozrieme na dôkaz pomocou kompaktnosti a

konvergencie.
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Aplikácia � kompaktnos´ a aproximácie

ϕi : `∞ → R
ϕi : x = (xn)

∞
n=0 7→ xi

I Leºia v jednotkovej guli `∞, so slabou∗ topológiou dostaneme

kompakt.
I Limita konvergentnej podsiete: ϕ = lim

d∈D
ϕnd
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Aplikácia � kompaktnos´ a aproximácie

ϕ = lim
d∈D

ϕnd

I ϕ je lineárne
I ‖ϕn‖ = 1 ⇒ ‖ϕ‖ = 1
I ϕ(x · y) = ϕ(x) · ϕ(y)
I Z nd −→

d∈D
∞ máme ϕ(e(i)) = 0

ϕ ∈ `∗∞ \ `1
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