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Prvá axióma spo£ítate©nosti Kaºdý bod má spo£ítate©nú bázu okolí.
Druhá axióma spo£ítate©nosti Existuje spo£ítate©ná báza topológie.
Separabilný priestor Existuje spo£ítate©ná hustá mnoºina.

Separabilné priestory a axiómy spo£ítate©nosti



Separabilné priestory a axiómy spo£ítate©nosti Prvá axióma spo£ítate©nosti

Prvá axióma spo£ítate©nosti

De�nícia

Nech (X , T ) je topologický priestor. Ak pre kaºdý bod x ∈ X
existuje spo£ítate©ná báza okolí Bx v bode x , tak hovoríme, ºe X
sp¨¬a prvú axiómu spo£ítate©nosti.

Anglicky: �rst countable space

I Metrické priestory: Bx = {B(x , r); r ∈ Q}
I Sorgenfreyova priamka Rl
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Druhá axióma spo£ítate©nosti

De�nícia

Nech (X , T ) je topologický priestor. Ak existuje spo£ítate©ná báza
B priestoru X , tak hovoríme, ºe X sp¨¬a druhú axiómu
spo£ítate©nosti. Môºeme tieº stru£ne poveda´, ºe X má
spo£ítate©nú bázu topológie.

Anglicky: second countable space
Napríklad (R, Te)
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Druhá axióma spo£ítate©nosti

Tvrdenie

Ak X sp¨¬a druhú axiómu spo£ítate©nosti, tak X sp¨¬a prvú axiómu
spo£ítate©nosti.

I (X , Tdisc) sp¨¬a druhú axiómu spo£ítate©nosti ⇔ |X | ≤ ℵ0.
I Sorgenfreyova priamka Rl = (R, Tl) nesp¨¬a druhú axiómu

spo£ítate©nosti.
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Separabilné priestory

De�nícia

Nech (X , T ) je topologický priestor. Hovoríme, ºe X je separabilný,
ak existuje spo£ítate©ná mnoºina A ⊆ X taká, ºe A = X .

I Diskrétny priestor (X , Tdisc) je separabilný práve vtedy, ke¤ X
je spo£ítate©ná mnoºina.

I Reálne £ísla s obvyklou topológiou (R, Te)

Separabilné priestory a axiómy spo£ítate©nosti



Separabilné priestory a axiómy spo£ítate©nosti Separabilné priestory

Separabilné priestory

Tvrdenie

Ak X sp¨¬a druhú axiómu spo£ítate©nosti, tak je separabilný.

Obrátene to neplatí: Sorgenfreyova priamka, Mooreova rovina
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Separabilné metrizovate©né priestory

Tvrdenie

Ak X je separabilný metrizovate©ný priestor, tak X má spo£ítate©nú
bázu topológie.
Teda ak X je metrizovate©ný, tak platí: X je separabilný práve
vtedy, ke¤ X sp¨¬a druhú axiómu spo£ítate©nosti.
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Separabilné priestory

I Priestory `p, 1 < p <∞ a aj c a c0 so suprémovou normou sú
separabilné.

I Priestor `∞ so suprémovou normou nie je separabilný.
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