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Hlavné témy

Témy

I Zornova lema
I ordinály a trans�nitná indukcia
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Hlavné témy

Hodnotenie

I 40 bodov � úloha na Zornovu lemu
I 40 bodov � úloha na trans�nitnú indukciu
I 20 bodov � iné (¤al²ie úlohy z textu, d.ú., aktivita)
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Hlavné témy Matematická indukcia

Matematická indukcia

Ke¤ niekoho chceme nau£i´ matematickú indukciu:
I Pre£o platí?
I �o by bol dôkaz, ºe na N funguje matematická indukcia?
I Je dôkaz dôleºitý?
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Hlavné témy Matematická indukcia

Matematická indukcia

I �O£ividný� fakt � základná vlastnos´ N.
I Princíp dobrého usporiadania
I Peanove axiómy
I Kon²trukcia prirodzených £ísel v ZF resp. v ZFC.
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Hlavné témy Matematická indukcia

Matematická indukcia

Pouºívanie matematickej indukcie:
I Úplná indukcia.
I Silnej²ie tvrdenie.
I Cauchyho indukcia

x1 + x2 + · · ·+ xn
n

≥ n
√
x1 · x2 · · · xn

I Výber premennej (napríklad m, n, m + n, max{m, n})

Fm+n = FmFn+1 + Fm−1Fn
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Hlavné témy Matematická indukcia

Matematická indukcia

Pouºívanie matematickej indukcie:
I Zápis a terminológia (báza indukcie, induk£ný krok).
I Pozna´ veci, ktoré pouºívame.
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Hlavné témy Cauchyho funkcionálna rovnica

Cauchyho funkcionálna rovnica

f : R→ R

(∀x , y ∈ R)f (x + y) = f (x) + f (y) (1)
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Hlavné témy Cauchyho funkcionálna rovnica

Cauchyho funkcionálna rovnica

f (0) = 0

f (−x) = −f (x)
f (2x) = 2f (x)

(∀k ∈ Z)(∀x ∈ R)f (kx) = kf (x)

(∀r ∈ Q)(∀x ∈ R)f (rx) = rf (x) (2)
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Hlavné témy Cauchyho funkcionálna rovnica

Cauchyho funkcionálna rovnica

Spojité rie²enia:
f (x) = ax

Nespojité rie²enia:
I Hustý graf.
I Nie sú merate©né.
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Hlavné témy Cauchyho funkcionálna rovnica

Cauchyho funkcionálna rovnica

f (a+ b
√
2) = af (1) + bf (

√
2)

D(f ) = {a+ b
√
2; a, b ∈ Q}
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Hlavné témy Cauchyho funkcionálna rovnica

Cauchyho funkcionálna rovnica

f : Mn → R

M0 ⊆ M1 ⊆ · · · ⊆ Mn ⊆ . . .

Mω =
∞⋃
n=0

Mn

Mω ⊆ Mω+1 · · · ⊆ Mω+ω ⊆ . . .
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