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Monotónnos´ a izomor�zmus

Pre lineárne usporiadané mnoºiny (A,≤A) a (B,≤B) a zobrazenie

f : A→ B :
I Zobrazenie f je monotónne, ak

(∀a1,2 ∈ A)a1 ≤A a2 ⇒ f (a1) ≤B f (a2)

I Zobrazenie f je izomor�zmus, ak je monotónne a bijektívne.

(∀a1,2 ∈ A)a1 ≤A a2 ⇔ f (a1) ≤B f (a2)

Monotónne a injektívne:

(∀a1,2 ∈ A)a1 <A a2 ⇒ f (a1) <B f (a2)

Základná veta o dobre usporiadaných mnoºinách



Základná veta o dobre usporiadaných mnoºinách

Po£iato£né úseky

De�nícia
Po£iato£ný úsek £iasto£ne usporiadanej mnoºiny (X ,≤) je

podmnoºina U ⊆ X s vlastnos´ou x ∈ U ∧ y ≤ x ⇒ y ∈ U.

V dobre usporiadanej mnoºine: celé X a mnoºiny tvaru Xa.
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Monotónne injekcie

Tvrdenie
Nech (A,≤) je dobre usporiadaná mnoºina a f : A→ A je injektívne

monotónne zobrazenie. Potom pre kaºdé a ∈ A platí a ≤ f (a).
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Izomor�zmy dobre usporiadaných mnoºín

I Nech (A,≤) je dobre usporiadaná mnoºina. Ak f : A→ A je

izomor�zmus, tak f = idA.
I Ak (A,≤) a (B,≤) sú dobre usporiadané mnoºiny, tak existuje

najviac jeden izomor�zmus medzi A a B .
I Nech (A,≤) je dobre usporiadaná mnoºina, B je po£iato£ný

úsek mnoºiny A a f : A→ B je izomor�zmus. Potom B = A a

f = idA. (Inak povedané: Dobre usporiadaná mnoºina nemôºe

by´ izomorfná s vlastným po£iato£ným úsekom seba samej.)
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Veta (Základná veta o dobre usporiadaných mnoºinách)

Ak (A,≤) a (B,≤) sú dobre usporiadané mnoºiny, tak bu¤ (A,≤)
je izomorfná s nejakým po£iato£ným úsekom mnoºiny B alebo

(B,≤) je izomorfná s nejakým po£iato£ným úsekom mnoºiny A.
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Porovnate©nos´ kardinalít

Dôsledok
Pre ©ubovo©né dve kardinálne £ísla a, b platí a ≤ b alebo b ≤ a.

Dôsledok (AC)

Pre ©ubovo©né mnoºiny X , Y existuje injekcia z X do Y alebo

existuje injekcia z Y do X .
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