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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Naivná de�nícia

Naivný prístup k ordinálnym £íslam

I Pre kaºdú dobre usporiadanú mnoºinu existuje jediný ordinál

taký, ºe α = ot(A,≤)
I Ak α = ot(A,≤) a β = ot(B,≤′), tak α ≤ β znamená, ºe

(A,≤) je po£iato£ný úsek (B,≤′)
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Naivná de�nícia

Naivný prístup k ordinálnym £íslam

I Pre kaºdý ordinál existuje nasledovník S(α) = α+ 1.
I Pre kaºdú mnoºinu ordinálov existuje suprémum.
I Kaºdá mnoºina ordinálov je dobre usporiadaná.
I Pre kaºdý ordinál platí α = ot({β ∈ On;β < α})
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Naivná de�nícia

Limitné ordinály

Ak α 6= 0 je ordinál, tak platí jedna z moºností:
I α je nasledovník: α = S(β) = β + 1 pre nejaké β ∈ On;
I α je limitný ordinál α = sup{β ∈ On;β < α}.
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Von Neumannova de�nícia

Axiomatický prístup k ordinálnym £íslam

Pri tejto de�nícii platí

α = {β ∈ On;β < α},

t.j. kaºdý ordinál sa rovná mnoºine v²etkých ordinálov od neho

men²ích.

α < β ⇔ α ∈ β
α ≤ β ⇔ α ⊆ β
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Von Neumannova de�nícia

Axiomatický prístup k ordinálnym £íslam

S(α) = α ∪ {α}

sup{αi ; i ∈ I} =
⋃
i∈I
αi
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Von Neumannova de�nícia

Axiomatický prístup k ordinálnym £íslam

0 = ∅
1 = {0} = {∅}
2 = {0, 1} = {∅, {∅}}
3 = {0, 1, 2} = {∅, {∅}, {∅, {∅}}}
ω = {0, 1, 2, . . . }
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Ordinálne £ísla � preh©ad a porovnanie de�nícií Von Neumannova de�nícia

Kardinálne £ísla

Kardinálne £ísla = iniciálne ordinály, t.j. najmen²í ordinál danej

kardinality.
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