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Jadro a obraz lineárneho zobrazenia De�nícia a základné vlastnosti

De�nícia jadra a obrazu

De�nícia

Nech V a W sú vektorové priestory nad po©om F a f : V → W je

lineárne zobrazenie. Potom jadrom lineárneho zobrazenia f
nazývame mnoºinu

Ker f = {α⃗ ∈ V ; f (α⃗) = 0⃗}

a obrazom lineárneho zobrazenia f nazývame mnoºinu

Im f = {f (α⃗); α⃗ ∈ V }.
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Základné vlastnosti

Tvrdenie

Nech V a W sú vektorové priestory nad po©om F a f : V → W je

lineárne zobrazenie. Potom Ker f je vektorový podpriestor priestoru

V a Im f je vektorový podpriestor priestoru W .

Tvrdenie

Nech f : V → W je lineárne zobrazenie a V = [α⃗1, . . . , α⃗n]. Potom
Im f = [f (α⃗1), . . . , f (α⃗n)].
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Základné vlastnosti

Tvrdenie

Nech V s W sú vektorové priestory nad po©om F a f : V → W je

lineárne zobrazenie.

Zobrazenie f je injektívne práve vtedy, ke¤ Ker f = {⃗0}.

Tvrdenie

Nech V a W sú vektorové priestory nad po©om F a f : V → W je

lineárne zobrazenie.

Zobrazenie f je surjektívne práve vtedy, ke¤ Im f = W .

Dôsledok

Lineárne zobrazenie f : V → W je izomor�zmus práve vtedy, ke¤

Im f = W a Ker f = {⃗0}.
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Základné vlastnosti

Pre lineárne zobrazenie f : V → W :
▶ injektívnos´ ⇔ Ker f = {⃗0};
▶ surjektívnos´ ⇔ Im f = W ;
▶ bijektívnos´ ⇔ Ker f = {⃗0} a Im f = W .
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Dimenzia jadra a obrazu

Veta

Nech V a W sú kone£norozmerné vektorové priestory a f : V → W
je lineárne zobrazenie. Potom

d(V ) = d(Ker f ) + d(Im f ).
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