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Prvo£íselná funkcia

π(x) = |{p ≤ x ; p ∈ P}|

Prvo£íselná veta:

lim
x→∞

π(x)
x
ln x

= 1

I J. Hadamard a Ch. de la Valleé Poussin (1896)
I P. Erdös a A. Selberg (1949)
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Prvo£íselná funkcia Prvo£íselná veta

Podiely prvo£ísel

Tvrdenie
Mnoºina {pq ; p, q ∈ P} je hustá v 〈0,+∞).

Lema
Nech 0 < a < b sú reálne £ísla. Potom

lim
n→∞

(π(bn)− π(an)) = +∞.
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Funkcie Li(x) a li(x)

li(x) =

∫ x

0

dt

ln t
, Li(x) =

∫ x

2

dt

ln t
= li(x)− li(2)

lim
x→∞

π(x)

li(x)
= 1 a lim

x→∞

π(x)

Li(x)
= 1

Tvrdenie

lim
x→∞

Li(x)

x/ ln x
= 1
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�eby²evove nerovnosti

Veta (�eby²evove nerovnosti)
Existujú také reálne kladné kon²tanty c1, c2, ºe pre v²etky x ≥ 2

platí

c1
x

ln x
≤ π(x) ≤ c2

x

ln x
.
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�eby²evove nerovnosti

Lema
Pre kaºdé reálne £íslo x ≥ 2 platí∏

p≤x
p < 4x ,

pri£om uvedený sú£in berieme cez v²etky prvo£ísla p nepresahujúce

x .

Veta
Pre kaºdé dostato£ne ve©ké £íslo n platí

π(n) ≤ 5n

lg n
.
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�eby²evove nerovnosti

dn = [1, 2, . . . , n]

Lema
Pre kaºdé kladné £íslo n platí dn ≥ 2n−2.

Veta
Pre kaºdé kladné £íslo n platí

π(n) ≥ n − 2

lg n
.
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�eby²evove nerovnosti n-té prvo£íslo

n-té prvo£íslo

Dôsledok
Nech pn ozna£uje n-té prvo£íslo. Potom existujú reálne £ísla

0 < a < b také, ºe

an ln n < pn < bn ln n

pre kaºdé n ≥ 2.
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�eby²evova funkcia

ϑ(x) =
∑
p≤x

ln p

Veta

π(x) ∼ ϑ(x)

ln x

Prvo£íselná funkcia


	Prvocíselná funkcia
	Prvocíselná veta

	Cebyševove nerovnosti
	Cebyševove nerovnosti
	n-té prvocíslo
	Cebyševova funkcia


