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Lema o d.c.c.

Lema
Pre ©ubovo©né x ∈ R platí b2xc − 2bxc ∈ {0, 1}. Presnej²ie,

b2xc − 2bxc =

{
0, ak 0 ≤ {x} < 1

2
;

1, ak 1

2
≤ {x}.
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Lema o d.c.c.

Figure: Funkcie 2bxc a b2xc
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Lema o d.c.c.

Figure: Funkcie b2xc a 2bxc a ich rozdiel
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Legendrova veta

Veta (Legendre)

Prvo£íslo p sa v kanonickom rozklade £ísla n! vyskytuje v mocnine

rovnej
∞∑
k=1

⌊
n

pk

⌋
.
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Bertrandov postulát

Veta (Bertrandov postulát)

Pre kaºdé n ∈ N existuje prvo£íslo p také, ºe

n < p ≤ 2n.
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Dôkaz Bertrandovho postulátu

(
2n

n

)
=
∏
p≤n

pr(p,n). (1)

r(p, n) =
∞∑
j=1

(⌊
2n

pj

⌋
− 2

⌊
n

pj

⌋)
. (2)

I p >
√
2n ⇒ r(p, n) = b2np c − 2bnp c

I p > 2

3
n ⇒ r(p, n) = 0

I pr(p,n) ≤ 2n
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Horný odhad pre
(
2n
n

)

∏
p≤x p < 4x ∏

√
2n<p≤ 2

3
n

pr(p,n) ≤
∏
p≤ 2

3
n

p < 4
2

3
n

(
2n

n

)
≤ (2n)

√
2n4

2

3
n
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Dolný odhad pre
(
2n
n

)

(
2n

n

)
≥ 4n

2n

(2n)
√
2n4

2

3
n ≥ 4n

2n

(2n)
√
2n+1 ≥ 4

n
3
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