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De�nícia
Pre ©ubovo©né prirodzené £íslo n de�nujeme Möbiovu funkciu µ
predpisom

µ(n) =


1, ak n = 1;

(−1)r , ak n = p1 . . . pr je sú£in navzájom rôznych prvo£ísel

0, inak.

Lema
Funkcia µ je multiplikatívna.
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Veta
Nech f je multiplikatívna funkcia a nech n = pα1

1
. . . pαk

k je

kanonický rozklad £ísla n > 1. Potom∑
d |n

µ(d)f (d) = (1− f (p1)) . . . (1− f (pk)).
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Dôsledok

∑
d |n

µ(d) =

{
1, ak n = 1,

0, inak.

∑
d |n

µ(d)

d
=

{
1, ak n = 1,∏k

j=1

(
1− 1

pj

)
, inak.

ϕ(n) = n
∑
d |n

µ(d)

d
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Dirichletova konvolúcia

De�nícia
Dirichletova konvolúcia (Dirichletov sú£in) aritmetických funkcií f a

g je funkcia

f ∗ g(n) =
∑
d |n

f (d)g
(n
d

)
.
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Möbiova inverzia

Veta (Möbiova inverzia)

Ak g(n) =
∑
m|n

f (m) pre ©ubovo©né n, tak

f (n) =
∑
m|n

µ(m)g
( n

m

)
=
∑
m|n

µ
( n

m

)
g(m).

Veta (Möbiova inverzia)

Ak f (n) =
∑
m|n

µ
(
n
m

)
g(m), tak g(n) =

∑
m|n

f (m) =
∑
m|n

f
(
n
m

)
.
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g = f ∗ u ⇒ f = µ ∗ g ,
f = µ ∗ g ⇒ g = f ∗ u.

g = f ∗ u ⇒ g ∗ µ = (f ∗ u) ∗ µ = f ∗ (u ∗ µ) = f ∗ I = f

f = g ∗ µ ⇒ f ∗ u = (g ∗ µ) ∗ u = g ∗ (µ ∗ u) = g ∗ I = g

Möbiova funkcia


	Möbiova funkcia
	Möbiova funkcia
	Möbiova inverzia


