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De�nícia
Nech P je nepárne £íslo a P = p1 · . . . · pr , kde p1, . . . , pr sú

(nepárne) prvo£ísla. Potom Jacobiho symbol
(
m
P

)
je de�novaný ako(m
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Lema
Nech P,Q sú nepárne prirodzené £ísla a a, b ∈ Z. Potom

(i) a ≡ b (mod P) ⇒
(
a
P

)
=

(
b
P

)
(ii)

(
1

P

)
= 1
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)
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) (
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)
(iv)

(
a

PQ

)
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) (
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)
(v) Ak (b,P) = 1, tak

(
b2

P

)
= 1.

(vi) Ak (b,P) = 1, tak
(
ab2

P

)
=

(
a
P

)
.
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Tvrdenie
Nech P je nepárne prirodzené £íslo. Potom(

−1
P

)
= (−1)(P−1)/2(

2

P

)
= (−1)(P2−1)/8
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Veta (Zákon reciprocity pre Jacobiho symbol)

Pre ©ubovo©né nepárne prirodzené £ísla P 6= Q platí(
P

Q

)
= (−1)(P−1)(Q−1)/4

(
Q

P

)
.

Dôsledok
Ak P 6= Q sú nepárne £ísla, tak(

P

Q

)
=

(
Q

P

)
s výnimkou prípadu, ºe P ≡ Q ≡ 3 (mod 4). (V tomto prípade(

P
Q

)
= −

(
Q
P

)
.)
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Príklad
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=
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Tvrdenie
Nech a je celé £íslo, ktoré nie je druhou mocninou celého £ísla.
Potom existuje nekone£ne ve©a prvo£ísel p, pre ktoré je a
kvadratický nezvy²ok.

x ≡ 1 (mod li ) pre i = 1, 2, . . . , t

x ≡ 1 (mod 8)

x ≡ 1 (mod qj) pre j = 1, 2, . . . , n − 1

x ≡ s (mod qn)
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Veta
Nech p je nepárne prvo£íslo, p - a a n ≥ 1. Potom a je kvadratický

zvy²ok modulo pn práve vtedy, ke¤
(

a
p

)
= 1.
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Tvrdenie
Modulo 2, 4 alebo 8 je jediným nepárnym kvadratickým zvy²kom
£íslo 1.
Ak n ≥ 3, tak existuje 2n−3 nepárnych kvadratických zvy²kov
modulo 2n a sú to práve £ísla tvaru 8k + 1.
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