
Zadaná 15. novembra 2023. Termín odovzdania: do prednášky 30. novembra 2023.
Vyberte si jednu zo štyroch úloh a) až d).

Úloha 1. Zistite, či uvedené tvrdenie platí pre ľubovoľné nekonečné kardinálne čísla a, b,
c. Ak platí, tak ho dokážte. Ak nie uveďte kontrapríklad (a zdôvodnite, že je to skutočne
kontrapríklad).

a) ab = ac ⇒ b = c

b) ba = ca ⇒ b = c

c) ab ≤ ac ⇒ b ≤ c

d) ba ≤ ca ⇒ b ≤ c

Poznámka: Môžu sa používať všetky nerovnosti a rovnosti, o ktorých sme dokázali, že pla-
tia pre všetky kardinály (alebo dôkaz je v texte k prednáške a z nejakého dôvodu sme ho
preskočili) a tiež platnosť rovností ℵ0 + ℵ0 = ℵ0 · ℵ0 = ℵ0 a c = 2ℵ0 . (Inak povedané: Tie
veci čo sú v prehľade na stránke predmetu – v súbore prehlad.pdf1 s výnimkou rovnosti
a + b = a · b = max{a, b}, ktorej platnosť pre nekonečné kardinály sme iba spomenuli bez
dôkazu.) Takisto môžete používať známe kardinality číselných množín: |N| = |Z| = |Q| = ℵ0
a |R| = |C| = c. Ak budete pri výpočtoch potrebovať nejaké ďalšie pomocné výsledky o
kardináloch, treba uviesť aj ich dôkaz.

1https://msleziak.com/vyuka/2023/vpa/prehlad.pdf
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