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Definicia polynému

p=anx" + an—lxn_l + -+ ao

» a; € R, R je komutativny okruh s jednotkou

> a,,an_1,...,30 € R = koeficienty polynému p
> n je stuperi polynému (ak a, # 0)

> a, je vedici koeficient (ak a, # 0)

» Polynémy sa rovnaji, ak maji rovnaké koeficienty.
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Operacie

Sicet polynémov p a q je

n

ptq=> (ai+b)x.
i=0

Sacin polynémov p a q je polyném r = 37" c;x', kde

k
C = E ajbk_j.
J=0

(R[x], 4+, ") je komutativny okruh s jednotkou.
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Nasobenie a stupen

Tvrdenie
Ak R je obor integrity, tak pre [ubovolné nenulové polynémy
f,g € R[x| plati

st(fg) = st(f) + st(g)

a okruh R[x] polynémov nad okruhom R je obor integrity.

f(x) = apx" + ap_1x" !

+otag
g(x) = bmx™ + by-1x™ "t 4 - + by

Cnt+m = anbm
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Veta o deleni so zvyskom

Veta (Veta o deleni so zvyskom)

Nech F je pole, f(x),g(x) € F[x] a g(x) # 0. Potom existuji
q(x), r(x) € F[x] take, ze

f(x) = q(x).g(x) + r(x)
astr(x) <stg(x).
Navyse, q(x) a r(x) si tymito podmienkami jednoznacne urcené.

q(x) = podiel
r(x) = zvysok po delenié
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Veta o deleni so zvyskom

Veta
Nech a, b si celé cisla, b > 0. Potom existuji celé ¢isla q a r také,
ze

a=q-b+r a 0<r<aq.

Navyse, q a r st tymito podmienkami jednoznacne urené.
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Dosadzovaci homomorfizmus

Definicia
Nech R je komutativny okruh s jednotkou. Polynomickou funkciou
nad R budeme rozumiet [ubovolni funkciu f: R — R uréeni
predpisom

f(x) =anx"+ a1 x4+ ag

pre nejaké neNaa;...a, € R.

Okruh polynomickych funkcii: (F(x),+,-)
polyném: p = apx" + ap_1x" 1 4+ -+ ag
funkcia: f(x) = apx" + ap_1x" 14+ + ag

¢: F[x] = F{(x)
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Dosadzovaci homomorfizmus

Ak b € R, da sa b dosadit do polynému
f=apx"+a, 1x" 14 ---+ag € R[x].

fo: R[x] = R
fo: f > apb” + ap_1b™ 1+ + ag
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Polynomické funkcie

Tvrdenie
Ak F je nekonecné pole tak polynomicka funkcia f: F — F

1

f(x) =apnx" 4+ ap_1x""" + -+ ag

sa rovna nulovej funkcii prave vtedy, ked ag = a; = -+ = a, =0,
t.j. vtedy, ked sii vietky koeficienty nulové.
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Polynomické funkcie

polynomické funkcie # polynémy
Priklad

> F =7

» ako polynémy: x> +x # 0

» ako funkcie: x2 + x =0
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