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De�nícia polynómu

p = anx
n + an−1x

n−1 + · · ·+ a0

I ai ∈ R , R je komutatívny okruh s jednotkou

I an, an−1, . . . , a0 ∈ R = koe�cienty polynómu p

I n je stupe¬ polynómu (ak an 6= 0)

I an je vedúci koe�cient (ak an 6= 0)

I Polynómy sa rovnajú, ak majú rovnaké koe�cienty.
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Operácie

Sú£et polynómov p a q je

p + q =
n∑

i=0

(ai + bi )x
i .

Sú£in polynómov p a q je polynóm r =
∑

2n
i=0

cix
i , kde

ck =
k∑

j=0

ajbk−j .

(R[x ],+, ·) je komutatívny okruh s jednotkou.
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Násobenie a stupe¬

Tvrdenie
Ak R je obor integrity, tak pre ©ubovo©né nenulové polynómy

f , g ∈ R[x ] platí
st(fg) = st(f ) + st(g)

a okruh R[x ] polynómov nad okruhom R je obor integrity.

f (x) = anx
n + an−1x

n−1 + · · ·+ a0

g(x) = bmx
m + bm−1x

m−1 + · · ·+ b0

cn+m = anbm
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Veta o delení so zvy²kom

Veta (Veta o delení so zvy²kom)

Nech F je pole, f (x), g(x) ∈ F [x ] a g(x) 6= 0. Potom existujú

q(x), r(x) ∈ F [x ] také, ºe

f (x) = q(x).g(x) + r(x)

a st r(x) < st g(x).
Navy²e, q(x) a r(x) sú týmito podmienkami jednozna£ne ur£ené.

q(x) = podiel
r(x) = zvy²ok po deleníé
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Veta o delení so zvy²kom

Veta
Nech a, b sú celé £ísla, b > 0. Potom existujú celé £ísla q a r také,

ºe

a = q · b + r a 0 ≤ r < q.

Navy²e, q a r sú týmito podmienkami jednozna£ne ur£ené.

Okruhy polynómov



Okruhy polynómov
De�nícia
Veta o delení so zvy²kom
Dosadzovací homomor�zmus

Dosadzovací homomor�zmus

De�nícia
Nech R je komutatívny okruh s jednotkou. Polynomickou funkciou

nad R budeme rozumie´ ©ubovo©nú funkciu f : R → R ur£enú
predpisom

f (x) = anx
n + an−1x

n−1 + · · ·+ a0

pre nejaké n ∈ N a a1 . . . an ∈ R .

Okruh polynomických funkcií: (F 〈x〉,+, ·)
polynóm: p = anx

n + an−1x
n−1 + · · ·+ a0

funkcia: f (x) = anx
n + an−1x

n−1 + · · ·+ a0

ϕ : F [x ]→ F 〈x〉
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Dosadzovací homomor�zmus

Ak b ∈ R , dá sa b dosadi´ do polynómu
f = anx

n + an−1x
n−1 + · · ·+ a0 ∈ R[x ].

fb : R[x ]→ R

fb : f 7→ anb
n + an−1b

n−1 + · · ·+ a0
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Polynomické funkcie

Tvrdenie
Ak F je nekone£né pole tak polynomická funkcia f : F → F

f (x) = anx
n + an−1x

n−1 + · · ·+ a0

sa rovná nulovej funkcii práve vtedy, ke¤ a0 = a1 = · · · = an = 0,
t.j. vtedy, ke¤ sú v²etky koe�cienty nulové.
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Polynomické funkcie

polynomické funkcie 6= polynómy

Príklad

I F = Z2

I ako polynómy: x2 + x 6= 0

I ako funkcie: x2 + x = 0
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