CvicCenie 2 - podgrupy
Uloha 1. Ukazte, ze H = {™;m,n st neparne} je podgrupa grupy (Q\{0},).

Uloha 2. Tvori dana podmnozina podgrupu danej grupy:
a) Nv (Z,+);
b)ZxZv (R +

¢) {z € C;2* = 1} v (C\ {0}, ;

d) {id, (333), (12)) v (Ss,0);

e) {(% Z) ;a,b € R} v grupe vSetkych reguldrnych matic 2 x 2 s operdciou
nasobenia matic.

Uloha 3. Ak A, B, C st podgrupy G a C C AU B, tak C C A alebo C C B.

Uloha 4. Najdite priklad nekoneénej grupy, ktora obsahuje netrivialnu koneéni
podgrupu. (Pod netrividlnou podgrupou tu rozumieme podgrupu, ktord ma viac
ako jeden prvok.)

Uloha 5. Najdite vietky podgrupy grupy Zs x Zs (stéin dvoch grip sme de-
finovali na minulom cviceni) a vSetky podgrupy grupy Z4 (v oboch pripadoch
operécia ). Maju tieto grupy rovnaky pocet dvojprvkovych podgrip? (Z toho,
¢o sa naucime neskor sa na zaklade tejto ivahy bude dat zdovodnit, Ze tieto dve
grupy nie si izomorfné.)

Uloha 6. Nech V je vektorovy priestor nad polom R. Je aj kazda podgrupa

J y J g
grupy (V,+) podpriestorom priestoru V? Ako je to s vektorovymi priestormi
nad polom Z,?



