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Dosledok 5.7.5. Nech A je matica typu m x n a S je priestor rieseni homogénnej sistavy
linedrnych rovnic s maticou A. Potom
d(S)=n-hlA)
Di A(S) = s = - b (R) .
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Veta 5.7.11. Kaidy podpriestor priestoru F" je mnoZinou rieseni nejakého homogénneho
systému linedrnych rovnic.
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5.7.3 Frobeniova veta
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Veta 5.7.14. Pre kaidi maticu A nad polom F plati h(A) = h(AT). 5 (%}7
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Veta 5.7.16 (Frobeniova). Nehomogénna sustava linearnych rovnic iI je riesitelnd prive

vtedy, ked matica sistavy a rozsirena matica sustavy maji rovnaku hodnost, t.J.

h(A) = h(A").



Veta 5.7.16 (Frobeniova). Nehomogénna sustava linearnych rovnic I] je riesitelnd prdave
vtedy, ked matica sistavy a rozsirena matica sustavy maji rovnakiu hodnost, t.j.

h(A) = h(A").
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Veta 5.7.17. Nech a je riesenie sustavy linedirnych rovnic

AaT =77 (N)
a S je podpriestor pozostdvajici zo vsetkych rieseni homogénneho systému
AaT =0T,

Potom T = {a +4 3-3 € S} je mnoZina vietkijch rieseni
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5.8 Jadro a obraz linearneho zobrazenia

Definicia 5.8.1. Nech V a W s vektorové priestory nad polom F a f: V — W je linedrne
zobrazenie. Potom jadrom linedrneho zobrazenia f nazyvame mnozinu

Ker f = {@ € V; f(@) = 0}
a obrazom linedrneho zobrazenia f nazyvame mnozinu

Im f = {f(a);a e V}.

Tvrdenie 5.8.2. Nech V a W si vektorové priestory nad polom F a f: V — W je linedrne
zobrazenie. Potom Ker f je vektorovy podpriestor priestoru V' a Im f je vektorovy podpriestor
priestoru W.

Tvrdenie 5.8.3. Nech f: V — W je linedrne zobrazenie a V = [a,,..., a,l. Potom Im f =
[f(@y)..... flan)).

Tvrdenie 5.8.4. Nech V s W sii vektorové priestory nad polom F a f: V — W je linedrne
zobrazenie.

Zobrazenie f je injektivne prive viedy, ked Ker f = {0}.

Tvrdenie 5.8.5. Nech V a W si vekiorové priestory nad polom F a f: V — W je linedrne
20brazenie.
Zobrazenie f je surjektivne prive viedy, ked Im f = W .

Dosledok 5.8.6. Linedarne zobrazenie f: V — W je izomorfizmus prive vtedy, kedIm f = W A ’

a Ker f = {0}. b, .

L A ’
Veta 5.8.7. Nech V a W si konecnorozmerné vekiorové priestory a f: V — W je linedrne 2 W
zobrazenie. Potom

d(V) = d(Ker f) + d(Im f).

sty dhdhon.



