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De�nícia
Nech m ∈ N. Ako ϕ(m) ozna£íme po£et £ísel z mnoºiny
{1, 2, . . . ,m} nesúdelite©ných s m. Funkciu ϕ nazývame Eulerova

funkcia.

I ϕ(1) = 1
I ϕ(12) = |{1, 5, 7, 11}| = 4
I ϕ(p) = p − 1
I ϕ(pk) = pk − pk−1
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Veta
Eulerova funkcia ϕ je multiplikatívna.

Veta
Nech n = pα1

1
. . . pαk

k je kanonický rozklad £ísla n. Potom

ϕ(n) =
k∏

i=1

(
pαi
i − pαi−1

i

)
= n

k∏
i=1

(
1− 1

pi

)
. (1)
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ϕ(mn) = ϕ(m)ϕ(n)
d

ϕ(d)

pre d = (m, n)
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Malá Fermatova veta

Lema
Nech p je prvo£íslo a nech 1 ≤ i ≤ p − 1. Potom p |

(p
i

)
, £iºe(

p

i

)
≡ 0 (mod p).

Lema
Nech p je prvo£íslo. Potom

ap ≡ a (mod p) (2)

pre kaºdé celé £íslo a.
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Veta (Malá Fermatova veta)

Nech p je prvo£íslo a nech a je celé £íslo také, ºe p - a. Potom

ap−1 ≡ 1 (mod p) (3)
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Kombinatorický dôkaz

Figure: Ofarbenie zopnutého náhrdelníka a 5 ofarbení rozopnutého

náhrdelníka, ktoré mu zodpovedajú
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Eulerova veta

Lema
Nech n ∈ N a p je prvo£íslo. Ak n ≡ 1 (mod pα), tak np ≡ 1
(mod pα+1).

Veta (Eulerova veta)

Nech a, n ∈ N sú také, ºe (a, n) = 1. Potom

aϕ(n) ≡ 1 (mod n).
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Sú£et cez v²etkých delite©ov

Veta
Pre ©ubovo©né prirodzené £íslo n platí∑

d |n

ϕ(d) = n.
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Tvrdenie
Nech (an)

∞
n=1

je postupnos´ £ísel takých, ºe 0 < ak < 1 a

∞∑
k=1

ak = +∞.

Potom
∞∏
k=1

(1− ak) = 0.
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Veta

lim sup
n→∞

ϕ(n)

n
= 1

lim inf
n→∞

ϕ(n)

n
= 0

lim
n→∞

π(n)

n
= 0
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