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Veta (Lagrangeova veta)

Ak f(x) = apx™ + ap_1x" "L 4 - -+ + a9 je polyném s celociselnymi
koeficientami, p je prvocislo a p t an, tak kongruencia f(x) =0
(mod p) ma najviac n (navzajom nekongruentnych) rieseni.
Ekvivalentne, ak tato kongruencia ma viac ako n (navzdjom
nekongruentnych) rieseni, tak p deli vsetky koeficienty polynému

f(x).
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Vandermondov determinant

Tvrdenie (Vandermondov determinant)
Nech xi,...,xp st prvky pola F. Potom

Specialne dostavame, ze ak x; # xj pre vsetky i # j, tak
Vandermondov determinant je nenulovy.
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Veta (Wilsonova veta)

Cislo p je prvocislo préve vtedy, ked plati kongruencia

(p—1)!=-1 (mod p). (1)
p—1
f(x)=xP1 —1— H(x—m)
m=1
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Kombinatoricky dokaz

B(n,r)=r(B(n—1,r)+ B(n—1,r — 1)) (2)
n—r+1 n
B(nr)= Y <k> B(n—k,r—1) (3)
k=1

Lema
Nech p je prvocislo. Potom

(i) p| B(p,r) pre vietky r > 2,
(i) p| B(p—1,r)+ (—1)" pre v3etky r také, ze1 <r < p—1.
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Kvadratické zvysky

Definicia
Cislo g sa nazyva kvadraticky zvysok modulo n, ak existuje také
X € X, ze

x*=gq (mod n).
Veta
Ak p je prvocislo tvaru p = 4k + 1, tak —1 je kvadraticky zvySok
modulo p.
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