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Relacie ekvivalencie Definicia relacie ekvivalencie

Relacie

Relacia na mnozine A:
RCAxA

Oznacenie: (a, b) € R alebo aRb
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Relacie ekvivalencie Definicia relacie ekvivalencie

Relacie ekvivalencie

Relacia ekvivalencie = reflexivna, symetrickd a tranzitivna

an~a
a~b=b~a
a~bAb~c=a~c
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Relacie ekvivalencie Definicia relacie ekvivalencie

Relacie ekvivalencie

Priklad

a~b & 4la—b

Pre a, b € Z plati a ~ b prave vtedy, ked tieto dve &isla nam daja
rovnaky zvysok po deleni Eislom 4.

a

b (mod 4)
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Relacie ekvivalencie Relacie ekvivalencie a rozklady

Rozklady

Definicia
Ak ~ je relacia ekvivalencie na mnozine A a a € A, tak oznacime

[a] = {x € A;x ~ a}.

MnoZinu [a] nazyvame trieda ekvivalencie prvku a.
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Relacie ekvivalencie Relacie ekvivalencie a rozklady

Rozklady

Veta
Ak ~ je relicia ekvivalencie na mnozZine A, tak mnozina vsetkych
tried ekvivalencie tvori rozklad mnoziny A, t.j. platia nasledujice
podmienky:

» Zjednotenim vsetkych tried ekvivalencie dostaneme celi

mnozZinu A.
A=l
acA

» Jednotlivé triedy ekvivalencie sii po dvoch disjunktné, t.j. pre
lubovolné a, b € A plati

[a] = [b] v [a] N [b] = 0.

A/~ ={[a];a € A}



Relacie ekvivalencie Relacie ekvivalencie a rozklady

Rozklady

Priklad

a~b & 4]a—b.

[0]={...,-8,—4,0,4,8,...}
M ={..,-7,-3,1,59,...}
2] ={...,—-6,-2,2,6,10,...}
B]={..,-5-1,3711,...}
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Relacie ekvivalencie Relacie ekvivalencie a rozklady

Rozklady

» Relacia ekvivalencie na mnozine A urcuje rozklad.

» Obratene, ak mame dany rozklad, tak ten jednoznacne urcuje
relaciu ekvivalencie.

» Tieto dve priradenia s navzajom inverzné. (T.j. je to
bijektivna koreSpondencia medzi rozkladmi a relaciami
ekvivalencie.)

a~b & [a] = [b]
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Co znamena, ze funkcia je dobre definovana?

Dobre definovana funkcia

f:A—= B

:A/~— B
: [a] = f(a)

N
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Co znamena, ze funkcia je dobre definovana?

Dobre definovana funkcia

a~b & 4la—b

2/ ~={[0], [1], [2], [3]}

[a] — a mod 2

Je dobre definované zobrazenie.

[a] — a mod 3

nie je dobre definované zobrazenie.
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Co znamena, ze funkcia je dobre definovana?

Dobre definovana funkcia

Tvrdenie
Nech ~ je relacia ekvivalencie na mnozine A a f: A— B je
zobrazenie. Predpokladajme navyse, Ze pre [ubovolné a1 > € A plati

a ~ a) = f(al) = f(az). (1)

Potom predpis B
f(la]) = f(a) (2)

uréuje dobre definované zobrazenie f: A/~ — B.
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Co znamena, ze funkcia je dobre definovana?

Zlomky

/
%:%@ab’:a/b
a 4a ab+4db
b T T
a a_ad
b bbb
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Co znamena, ze funkcia je dobre definovana?

Zlomky

a d_atd
b b b+ b
1 1 2
27375
2 1 3
17377
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