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Roz²írenie po©a

De�nícia

Nech (K ,+, ·) je pole a F ⊆ K je podmnoºina, ktorá s operáciami
+ a · zúºenými na F tieº tvorí pole.
Potom hovoríme, ºe F je podpole po©a K . A tieº hovoríme, ºe K je
roz²írenie po©a F .

Príklad

Pole R je roz²írením po©a Q. Pole C je roz²írením po©a R.
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Stupe¬ roz²írenia

Tvrdenie

Nech K je roz²írenie po©a F . Potom K je vektorový priestor nad

po©om F .

De�nícia

Nech K je roz²írenie po©a F . Hovoríme, ºe kone£né roz²írenie, ak K
má ako vektorový priestor nad po©om F kone£nú dimenziu.
Dimenziu tohto vektorového priestoru potom nazývame stupe¬

roz²írenia a ozna£ujeme [K : F ].
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Stupe¬ roz²írenia

[C : R] = 2

[Q(
√
2) : Q] = 2
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Pole Q(
√
2,
√
3)

[Q(
√
2,
√
3) : Q] = 4

Q(
√
2,
√
3) = {a+ b

√
2+ c

√
3+ d

√
6 = 0; a, b, c , d ∈ Q}

a+ b
√
2+ c

√
3+ d

√
6 = 0 ⇔ a = b = c = d = 0. (1)
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Pole Q(
√
2,
√
3)

[Q(
√
2,
√
3) : Q(

√
2)] · [Q(

√
2) : Q]
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Viacnásobené roz²írenie

Veta

Nech K je kone£né roz²írenia po©a F , L je kone£né roz²írenie po©a

K . Potom L je aj kone£né roz²írenie po©a F a pre ich stupne platí

[K : F ] = [K : L] · [L : F ] (2)

Dôsledok

Nech K je kone£né roz²írenia po©a F a u ∈ K . Potom stupe¬ prvku

u nad F delí stupe¬ roz²írenia K .

[u : F ] | [K : F ]
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