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Separabilnost a axiémy spocitatelnosti

1. ax. spo¢ 1. ax. spo¢
2. ax. spoc€ 2. ax. spgc
separabilny separabilny
Prva axiéma spocitatelnosti | Kazdy bod ma spocitatelnt bazu okoli.
Druha axiéma spocitatelnosti | Existuje spocitatelna baza topoldgie.
Separabilny priestor Existuje spocitatelnd hustd mnozina.
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Prva axiéma spocitatelnosti

Definicia
Nech (X, T) je topologicky priestor. Ak pre kazdy bod x € X
ex[stuje spocitatelnd baza okoli B, v bode x, tak hovorime, ze X
spliia prvi axiému spocitatel nosti.
Anglicky: first countable space

> Metrické priestory: B, = {B(x,r);r € Q}

> Sorgenfreyova priamka R,
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Druhd axiéma spocitatelnosti

Definicia

Nech (X, T) je topologicky priestor. Ak existuje spocitatelna baza
B priestoru X, tak hovorime, ze X spfﬁa druhi aximu
spocitatelnosti. Mbézeme tiez stru¢ne povedat, ze X ma
spocitatelnii bazu topoldgie.

Anglicky: second countable space

Napriklad (R, 7¢)
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Druhd axiéma spocitatelnosti

Tvrdenie
Ak X spliia druhi axiému spocitatelnosti, tak X spliia prvi axiému
spocitatelnosti.
» (X, Taisc) splha druht axiému spoéitatelnosti < |X| < No.
» Sorgenfreyova priamka R; = (R, 7;) nespliia druhii axiému
spocitatel nosti.
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Separabilné priestory

Definicia
Nech (X, 7T) je topologicky priestor. Hovorime, ze X je separabilny,
ak existuje spocitatelnd mnozina A C X taka, 7e A = X.
» Diskrétny priestor (X, 7qisc) je separabilny prave vtedy, ked X
je spocitatelnd mnozina.
» Realne Cisla s obvyklou topolégiou (R, 7e)
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Separabilné priestory

Tvrdenie
Ak X spliia druhi axiému spoéitatelnosti, tak je separabilny.

Obratene to neplati: Sorgenfreyova priamka, Mooreova rovina
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Separabilné metrizovatelné priestory

Tvrdenie

Ak X je separabilny metrizovatelny priestor, tak X ma spocitatelni
bazu topoldgie.

Teda ak X je metrizovatelny, tak plati: X je separabilny prave
vtedy, ked X spliia druhi axiému spocitatelnosti.
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Separabilné priestory

» Priestory /,, 1 < p <00 aaj ca cgsosuprémovou normou sii
separabilné.
» Priestor £, so suprémovou normou nie je separabilny.
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