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Topologické konstrukcie

» podpriestor

> faktorovy priestor

> topologicky sicet

» topologicky stcin

» Zovseobecnenie: Inicidlna a finalna topoldgia.
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Definicia podpriestoru

Definicia
Nech (X, T) je topologicky priestor a S C X. Ak polozime

Ts={UNS;UeT},

tak Ts je tiez topoldgia.

Dvojicu (S, Ts) nazyvame podpriestor topologického priestoru X.
Topolégiu Ts budeme tiez nazyvat relativna topoldgia.

Ak S je otvorena podmnozina v X, hovorime o otvorenom
podpriestore. Podobne, S je uzavrety podpriestor, ak S je uzavreta
podmnoZina.
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Baza, uzaver, vnitro

>
>
>
>
>

baza Bs ={UNS; U € B}

baza okoli B, = {BNS; B € By}
uzavretost: C = C' N X.

cs(A) =clx(A)NS

Ints(A) = Intx(A)N'S
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Podpriestor

Priklad
» podpriestor diskrétneho priestoru
» podpriestor indiskrétneho priestoru
» podpriestor metrického priestoru

Bs(x,r)={y € S;d(x,y) < r} =B(x,r)NS.
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Podpriestor

Tvrdenie

Ak S je podpriestor priestoru T a T je podpriestor priestoru X, tak
S je podpriestor priestoru X.

Ak S, T si podpriestory priestoru X a S C T, tak aj S je
podpriestor priestoru T.
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Podpriestor

Tvrdenie

Nech f: X — Y je zobrazenie. Nech S je podpriestor priestoru X a
nech T je podpriestor priestoru Y. Predpokladajme dalej, Ze

f[S] € T. Potom:

a) Ak f: X = Y je spojité zobrazenie, tak aj zizenie fls: S — Y
je spojité zobrazenie.

b) Zobrazenie f: X — Y je spojité préve vtedy, ked f: X — T je
spojité.
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Definicia vloZenia

Definicia

Nech i: S — X je zobrazenie medzi topologickymi priestormi S a
X nazveme vlozZenie ak i: S — i[S] je homeomorfizmus medzi S a
podpriestorom i[S] priestoru X. Oznalujeme i: S — X.
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Vlozenie

Tvrdenie

Nech S C X, pricom (S,Ts) a (X, Tx) st topologické priestory.
Definujme i: S — X ako i(x) = x pre vSetky x € S. Potom plati:
(S,7Ts) je podpriestor priestoru (X,T) prave vtedy, ked
i:(S,Ts) — (X, Tx) je viozenie.
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Vlozenie

Tvrdenie
Ak f: X = Y ajg: Y < Z si viloZenia, tak aj zloZené zobrazenie
gof: X — Z jevloZenie.

Désledok
Ak f: X < Y je viloZenie a S je podpriestor priestoru X, tak aj
ziizenie f|s: S — Y je vlozenie.

Podpriestory



Podpriestory Vlozenie

Vlozenie

Tvrdenie

Nech X je topologicky priestor, S je jeho podpriestor. Nech
is: S — X je vlozenie S do X.

Nech Y je topologicky priestor a g: Y — S je zobrazenie. Potom g
Je spojité prave vtedy, ked e o g je spojité.
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Dedi¢né vlastnosti

Definicia

Topologicki vlastnost P (resp. triedu topologickych priestorov)
nazveme dedi¢nd, ak pre kazdy priestor s vlastnostou P ma
vlastnost P aj kazdy jeho podpriestor.

O otvoreno (uzavreto) dedicnej vlastnosti hovorime, ak to plati pre
otvorené (uzavreté) podpriestory.
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Axiémy spocitatelnosti

» Podpriestor priestoru spliiajiiceho prvii axiému spocitatel nosti
tiez splna prva axiému spocitatel nosti.

» Podpriestor priestoru spliiajiceho druhii axiému spocitatelnosti
tiez splha druha axiému spo&itatel nosti.

» Podpriestor separabilného priestoru nemusi byt separabilny.
(Moorova rovina nie je dedicne separabilny priestor.)
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Podpriestory

Moorova rovina
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Pokrytie

Definicia
Nech X je topologicky priestor. Systém C = {C;; i € I} podmnozin
mnoziny X sa nazyva pokrytie priestoru X ak

Us=JAa=x.
icl

Ak kazdy prvok z C je otvorena mnozina, tak C je otvorené pokrytie.
Ak kazdy prvok z C je uzavreta mnozina, tak C je uzavreté pokrytie.
Ak C je lokélne konecny systém, tak C je lokilne konecné pokrytie.
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Otvorené pokrytie

Tvrdenie

Nech {U;; i € I} je otvorené pokrytie topologického priestoru X.
Nech f: X — Y je zobrazenie do topologického priestoru Y.
Ak pre kazdé i € | je zizZenie f|y,: Ui — Y spojité, tak aj
zobrazenie f je spojité.

FAVI = VN U = U (Flu) V]

i€l i€l

Podpriestory



Podpriestory Spojitost

Lokéalne konecné uzavreté pokrytie

Tvrdenie

Nech X, Y je topologicky priestor a f: X — Y je zobrazenie. Nech
{Ci;i € 1} je lokdlne konecné uzavreté pokrytie priestoru X.

Ak pre kazdé i € | je zizZenie f|c,: C; — Y spojité, tak aj
zobrazenie f: X — Y je spojité.

FHC = CIN G) = (Fle)C]

iel i€l
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