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Definicia
Nech (X, T) je topologicky priestor. Priestor X nazyvame
regularny, ak pre [ubovolny bod b € X a lubovolna uzavreti
mnozinu C takd, ze b ¢ C, existuji disjunktné otvorené mnoziny
U Vtk, zebcUa CCV.
Regularny priestor, ktory je navySe Ty, nazveme T3-priestor.

» Ekvivalentn( definiciu T3-priestoru dostaneme, ak namiesto Ty

pozadujeme To.
> Ak X je Ts-priestor, tak X je hausdorffovsky.
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Tvrdenie

Nech (X, T) je topologicky priestor a B je nejaka baza topoldgie
T . Priestor (X,T) je regularny prave vtedy, ked pre [ubovolny bod
b € X a pre lubovolné bazové okolie V > b, V € B, existuje
béazova mnozina U € B takd, ze be U C U C V.

(VvabVEB)(EIUEB)(bE ucucv) (1)

Désledok
Nech X je topologicky priestor. Priestor X je reguldrny prave vtedy,
ked kazdy bod x m& bazu okoli pozostavajiicu z uzavretych mnozin.
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Tvrdenie
Nech S je subbaza topologického priestoru X. Priestor X je
regularny ak pre [ubovolny bod b € X a pre kazdé jeho subbdzové

okolie V, t.j. pre b € V € S, existuje otvorend mnozina U takd, Ze
beUCUCV

(VvaVeS)(HUeT)(be Uucucyv) (2)
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Tvrdenie

Ak X je reguldrny priestor a S je jeho podpriestor, tak aj S je
regularny.

Ak X je Ts-priestor, tak aj kaZzdy jeho podpriestor je Ts.
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Tvrdenie
Ak X; je reguldrny priestor pre kazdé i € |, tak aj topologicky sicin
[ Xi je reguldrny.
icl
Ak vsetky X; sii Ts-priestory, tak aj [[ Xi je Tz-priestor.
icl
Ekvivalentna podmienka k spojitosti:

f-1[B] C f~1[B]
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T3=> T2
TQ;@> T3

Priklad

Priklad Hausdorffovského priestoru, ktory nie je regularny: Na
mnozine R topolégia zadana tak, Ze baza okoli nuly pozostava

z mnozin (—¢,¢) \ C, kde C = {nlﬁ n € N}. (Ostatné body maji
bazu okoli ako v euklidovskej topolégii.) Bod 0 a uzavretd mnozina
C sa nedaji oddelit otvorenymi mnoZinami.
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Definicia

Topologicky priestor X sa nazyva dplne regularny, ak pre lubovolny
bod b € X a uzavretd mnozinu C C X taki, ze b ¢ C existuje
spojité zobrazenie f: X — R také, ze f(b) =1a f|c = 0.

Uplne regularny Ti-priestor nazyvame T3%—priestor alebo tiez
tichonovovsky priestor.

Ekvivalentni definiciu by sme dostali, ak by sme pozadovali
zobrazenie do / = (0, 1) namiesto do R.
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Uplne regulérne a tichonovovské priestory

» Mame spojité zobrazenie f: X — R také, ze f(b) =1 a
flc =0.
» Potom vieme dostat g: X — (0,1) s tymi istymi vlastnostami.
0 ak f(x) <0,
g(x)=<1 ak f(x) > 1,
g(x) inak,
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Ak f,g: X — R si spojité zobrazenia, tak aj zobrazenia f + g,
f—g, f-g max{f,g}, min{f, g} st spojité.
ZloZenie spojitych zobrazeni:

(f,g): X >R xR
max: RxR — R

Regularne a iplne regularne priestory



Uplne regularne a tichonovovské priestory

Uplne regulérne a tichonovovské priestory

Priklad
Kazdy metrizovatelny priestor je tichonovovsky priestor.
Ak mame bod b a uzavretli mnozinu také, ze b ¢ C:

_d(x, Q)
)= 46,0

d(x,A) = inf{d(x, a); a € A}
x€EA & d(x,A)=0
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Uplne regulérne a tichonovovské priestory

Tvrdenie

Nech (X, T) je topologicky priestor a S je nejakd subbiza
topoldgie T. Priestor (X, T) je iplne reguldrny prave vtedy, ked
pre kazdy bod b a pre kazdé okolie V také, Ze b€ V € S existuje
funkcia f: X — | taka, ze

f(b):]. a f‘X\VZO
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Tvrdenie
Kazdy podpriestor iplne reguldrneho priestoru je ipine regularny.
Kazdy podpriestor T,1-priestoru je T,1-priestor.

2 2

Tvrdenie

Sicin lubovolného systému dplne regularnych priestorov je dplne
regularny. Sucin T;1-priestorov je T,1-priestor.
2 2

Regularne a iplne regularne priestory



Uplne regularne a tichonovovské priestory

Tichonovove kocky

Definicia

Oznacme ako | = (0,1) jednotkovy interval s obvyklou topolégiou.
Lubovol'na mocninu /# tohoto priestoru nazyvame Tichonovova
kocka.

Veta

Nech X je topologicky priestor. Priestor X je T;1-priestor prave
2

vtedy, ked X je homeomorfny s podpriestorom nejakej

Tichonovovej kocky 14,
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Tichonovove kocky a kompaktnost

Neskér bude (do istej miery) podobny vysledok pre kompaktnost:
> Priestor X je Gplne regularny T)-priestor < X je
homeomorfny s podpriestorom priestoru (0,1)” (pre nejaké A).
» Priestor X je kompaktny T,-priestor < X je homeomorfny
s uzavretym podpriestorom priestoru (0, 1)* (pre nejaké A).
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