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Podobnost matic Matica prechodu

Saradnice vektora

Definicia
Ak dy,...,d, je baza vektorového priestoru V nad polom F a
5 € V, tak n-ticu (c1,...,cq) € F" taki, ze plati

g =cady + -+ calp

nazyvame siradnicami vektora 7 v baze dy,...,Q,.
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Matica prechodu

Definicia
Nech d1,...,d0, a &),...,da, st dve bazy vektorového priestoru V
nad polom F. Nech p; € F su take, Ze plati

—/ — — —
Qp =p1101 + P1202 + -+ - + P1pQp

—/ — — —
Qp =po10 + P22 + -+ - + papQip

iy R - R
Q, =Pp1Q1 + Pp20i2 + - -+ + PppQip

Potom maticu P = ||pjj|| nazyvame matica prechodu od bazy
ai,...,a, k baze af, ... a,.

i-ty riadok = stradnice vektoru &, v baze dy, ..., d,.
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Prechod opa¢nym smerom

Veta

Ak P je matica prechodu od bazy aj,...,0, k baze &}, ..., d!,
tak matica P je reguldrna a matica P~ je matica prechodu
opacnym smerom, teda od a4, ...,d), k di,...,d,.
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Prechod opa¢nym smerom

/ =/ ! =/ ] =/
Qi =Ppj1Qy + PjpQp + -+ + PipQy =

=pi1(p1101 + p12@a + -+ + p1n@n)+
+pin(p21@1 + p22dia + - -+ + p2n@in)+

+p;n(pn1071 + pn2622 + -+ p,,,,o_z’,,)

£

i =(pi1p11 + Piap21 + - + PipPn1) a1+
+(pi1p12 + PjaP22 + -+ - + PipPn2) Ao+

+(pi1p1n + PiaP2n + - + PipPnn)an
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Prechod opa¢nym smerom
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Zapis pomocou matic

a1
g=x| :
ap
& &y
=P (2)
al &n

» Funguje pre V = F".
» Ak dim(V) = n, tak V = F".
> Treba si rozmysliet, Ze izomorfizmus ,,ni¢ nepokazi®.
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Prechod opa¢nym smerom
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Baza z matice prechodu

Tvrdenie

Nech P = ||pjj|| je reguldrna matica typu n x n a dx,...,d, je baza
vektorového priestoru V. Potom aj vektory &y, ..., d urCené
vztahmi

—/ — — —
Q1 = p1101 + P12Q2 + - - + P1aQp

—/ — — —
Qpy = P10 + P22 + - - - + PopQip

=/ - - =
Q, = Pp1Q1 + Pp20i2 + -+ + PpnQip

tvoria bazu priestoru V.
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Zmena bazy

Veta

Nech a1, ...,da, a &), ... ,d, s bazy vektorového priestoru V.
Nech P je matica prechodu od bazy &1, ...,d, k baze dy, ..., d),.
Nech ¥ € V a (xi,...,xn) st stradnice vektora ¥ v baze
A1y...,0n, (X{,...,x}) si jeho siradnice v baze d}, ..., d,.
Potom plati
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Matica zobrazenia v danej baze

Definicia

Nech V je vektorovy priestor a f: V — V je linedrne zobrazenie.
Nech d1,...,d, je bdza V. Matica zobrazenia f vzhladom na bazu
ai, ..., 0, je matica A = ||a;|| takd, ze plati

f(ai) = apdy + -+ + aindy.

i-ty riadok = slradnice obrazu i-teho bazového vektora v tejto baze
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Matica zobrazenia v danej baze

Tvrdenie

Nech V je vektorovy priestor, &1, ...,0, je bdzaVaf: V — V je
linedrne zobrazenie. Ak A je matica zobrazenia f pri baze
ai,...,0n a vektor ¥ ma v tejto baze suradnice (x1,...,x,), tak
Jjeho obraz f(¥) ma v tej istej baze siradnice

(x1,...,Xn)A.
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Zmena bazy

Veta
Nech V je vektorové priestory, f: V. — V je linedrne zobrazenie a
ai,...,0n, dY,...,d, s bazy priestoru V. Ak P je matica
prechodu od ay,...,an k dY,...,a,, A je matica zobrazenia f pri
bize d1,...,d, a B je matica tohoto zobrazenia pri baze
al,...,a,, tak plati

B = PAP7L. (3)
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Zmena bazy

Definicia
Nech A, B si stvorcové matice nad polom F. Ak existuje matica P
taka, ze B = PAP~1 hovorime, ze matice A a B s podobné.

Podobnost matic je relacia ekvivalencie.
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