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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Nemoznost konstrukcii ako napriklad:
> konstrukcia v/2 (zdvojenie kocky)
> trisekcia uhla (napriklad cos §)
» transendentné Cisla — napriklad 7, /7 (kvadratdra kruhu)
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukciou pomocou pravitka a kruzidla mame na mysli to, ze ak
sme uz nejaké body zostrojili, tak v dalsom kroku mdézeme:
» Vytvorit priamku uréend niektorymi dvoma bodmi.
» Vytvorit kruznicu, kde stred a polomer s uréené uz
zostrojenymi bodmi.
» Pridat body, ktoré dostaneme, ako prienik niektorych takychto
priamok a kruznic.
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Definicia

Predpokladajme, Ze mame danl mnozinu bodov M, ktord obsahuje
body (0,0) a (0,1). Hovorime, ze P bod M je skonstruovatelny
pomocou bodov mnozZiny M, ak existuje konecna postupnost
krokov uvedeného typu, pomocou ktorej mézeme z bodov mnoziny
M dostat bod P.

Reélne Cislo x nazveme skonstruovatelné z mnoziny M, ak existuje
skonstruovatelny bod P = (x, y).

V pripade, ze M = {(0,0), (0,1)}, tak hovorime strucne

o skonstruovatelnych bodoch a &islach.
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Pre x,y € K aj

> % X +y, x — y sl skonitruovatelné;
> xy je skonstruovatelné;
> Ak x #£ 0, tak aj % je skonstruovatelnég;

> /Xy je skonstruovatelné.
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Tvrdenie
Mnozina K vsetkych skonstruovatelnych é&isel je pole. Plati
Q C K C R, je to teda rozsirenie pola raciondlnych Cisel.
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Priddvame odmocniny

y—a b —a
X — ai b1—a1
y—c d—o

X —QC d1—C1

x,y € F
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Priddvame odmocniny

(x—a)* +(y — by’ =1,
SX+ty=u

(x—a)’+(y—b)>=r’
(Pt (y—dp =
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Priddvame odmocniny

—b++D

X12 =
’ 2a

F(x1) = F(x) = F(VD)
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Konstrukcie pravitkom a kruzidlom

Stupen algebraického prvku

Veta
Ak cislo u je konstruovatelné, tak u je algebraické ¢islo a stupen

[u: Q] je mocnina dvojky.
[u:Q]=2"
Indukény krok:

[F(u): Fl]=[u: Fl €{1,2}
[F(u): Q] =[F(u): F]-[F:Q] e {2",2’”‘1}
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Zdvojenie kocky

Zdvojenie kocky

Tvrdenie
Cislo ¥/2 nie je skonstruovatelné.

my(x) = x> =2
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Trisekcia uhla

Trisekcia uhla

Tvrdenie
Cislo cos g nie je skonstruovatelné.

cosa:cos3%—3cos%sin2%:4cos3%—3cos%
sinoz:?)coszgsing —sin?’g :3sing —4sin3g
3 3 3 3 3

3 1

f(x) =4x> —3x — 5
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Konstrukcie pravitkom a kruzidlom Transcendentné Cisla, kvadratira kruhu

Transcendentné &isla, kvadratiara kruhu

» Cislo 7 je transcendentné. (Bez dokazu.)
» Cisto 7 nie je skonstruovatelné.
» Potom ani /7 nie je skonStruovatelné.

Skonstruovatelné cisla



	Konštrukcie pravítkom a kružidlom
	Konštrukcie pravítkom a kružidlom
	Nemožnosť niektorých konštrukcií
	Zdvojenie kocky
	Trisekcia uhla
	Transcendentné čísla, kvadratúra kruhu


