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Metrické priestory: f : (X , d) → (Y , d ′)

(∀ε > 0)(∃δ > 0)d(x , a) < δ ⇒ d ′(f (x), f (a)) < ε.
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De�nícia

Nech f : X → Y je funkcia, pri£om X a Y sú topologické priestory.
Nech a ∈ X . Hovoríme, ºe f je spojitá v bode a, ak pre ©ubovo©né
otvorené okolie V bodu f (a) existuje otvorenú okolie U bodu a
také, ºe f [U] ⊆ V .

(∀V ∈ Of (a))(∃U ∈ Oa)f [U] ⊆ V (1)
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Figure: De�nícia spojitosti v bode
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Sta£í bra´ bázu okolí:

(∀V ∈ Bf (a))(∃U ∈ Ba)f [U] ⊆ V
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Vzory otvorených mnoºín

De�nícia

Nech X , Y sú topologické priestory. Funkcia f : X → Y je spojitá,

ak je spojitá v kaºdom bode a ∈ X .

Veta

Nech X , Y sú topologické priestory a f : X → Y je zobrazenie.

Zobrazenie f je spojité práve vtedy, ke¤ pre kaºdú otvorenú

mnoºinu U v priestore Y je aj jej vzor f −1[U] otvorená mnoºina

v X .

(∀U ∈ TY )f −1[U] ∈ TX
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Príklady spojitých funkcií

▶ f : (X , Tdisc) → (Y , TY )
▶ f : (X , TX ) → (Y , Tind)
▶ kon²tantná funkcia
▶ idX : (X , T1) → (T2) ⇔ T2 ⊆ T1
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Vzory bázových mnoºín

Tvrdenie

Nech (X , TX ), (Y , TY ) sú topologické priestory, B je báza TY , S je

subbáza TY . Nech f : X → Y . Nasledujúce podmienky sú

ekvivalentné:

(i) f je spojité zobrazenie.

(ii) Pre kaºdé V ∈ B je f −1[V ] otvorená mnoºina.

(iii) Pre kaºdé W ∈ S je f −1[W ] otvorená mnoºina.

Príklad

f −1[(−∞, b)] aj f −1[(a,∞)] pre a, b ∈ R.
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Zloºenie spojitých zobrazení

Veta

Nech f : X → Y , g : Y → Z sú spojité zobrazenia medzi

topologickými priestormi. Potom aj zloºené zobrazenie

g ◦ f : X → Z je spojité.

g ◦ f −1[U] = f −1[g−1[U]]
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Obraz uzáveru

Tvrdenie

Nech f : X → Y je zobrazenie medzi topologickými priestormi X a

Y . Nasledujúce podmienky sú ekvivalentné:

(i) Zobrazenie f je spojité.

(ii) Pre kaºdú uzavretú podmnoºinu C v priestore Y je aj jej vzor

f −1[C ] uzavretá mnoºina.

(iii) Pre ©ubovo©né A ⊆ X platí f [A] ⊆ f [A].
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Obraz uzáveru

C = f [A]

f −1[C ] = f −1[f [A]]

A ⊆ f −1[f [A]] ⊆ f −1[f [A]]

A ⊆ f −1[f [A]]

f [A] ⊆ f [A]
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Obraz uzáveru

A = f −1[C ]

f [A] ⊆ f [A] = f [f −1[C ]] ⊆ C = C

f −1[C ] ⊆ f −1[C ] ⊆ f −1[C ]

f −1[C ] = f −1[C ]

Spojitos´



Spojitos´ Globálna spojitos´

Obraz hustej mnoºiny

Dôsledok

Nech X , Y sú topologické priestory a f : X → Y je spojité

surjektívne zobrazenie. Ak D je hustá mnoºina v X , tak f [D] je
hustá mnoºina v Y .

De�nícia

Priestor Y nazývame spojitým obrazom priestoru X , ak existuje
spojité surjektívne zobrazenie f : X → Y .

Dôsledok

Spojitý obraz separabilného priestoru je separabilný priestor.

Spojitos´


	Spojitosť
	Spojitosť v bode
	Globálna spojitosť


