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Spojitost Spojitost v bode

Spojitost v bode

Metrické priestory: f: (X,d) — (Y, d")

(Ve > 0)(35 > 0)d(x,a) < 6 = d'(f(x),f(a)) < e.
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Spojitost v bode

Definicia

Nech f: X — Y je funkcia, pricom X a Y si topologické priestory.
Nech a € X. Hovorime, ze f je spojita v bode a, ak pre [ubovolné
otvorené okolie V' bodu f(a) existuje otvoreni okolie U bodu a

take, ze f[U] C V.

(VV € Oy())(3U € 0)F[U] C V (1)
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Spojitost v bode

Figure: Definicia spojitosti v bode
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Spojitost v bode

Staéi brat bazu okoli:

(YV € By())(3U € B,)F[U] C V



Spojitost Globalna spojitost

Vzory otvorenych mnozin

Definicia
Nech X, Y si topologické priestory. Funkcia f: X — Y je spojits,
ak je spojita v kazdom bode a € X.

Veta
Nech X, Y sii topologické priestory a f: X — Y je zobrazenie.
Zobrazenie f je spojité prave vtedy, ked pre kazda otvoreni
mnozinu U v priestore Y je aj jej vzor f ~1[U] otvorend mnozina
v X.

(VU € Ty)f U] € Tx



Spojitost Globalna spojitost

Priklady spojitych funkcii

> f: (X77:ﬁsc) — (YaTY)
> (X, Tx) = (Y, Tind)
» konstantna funkcia

> idx: (X, 1) = (T2) © T2CTh



Spojitost Globalna spojitost

Vzory bazovych mnozin

Tvrdenie

Nech (X, Tx), (Y, Ty) sa topologické priestory, B je baza Ty, S je
subbdza Ty. Nech f: X — Y. Nasledujice podmienky sii
ekvivalentné:

(i) f je spojité zobrazenie.

(ii) Pre kazdé V € B je f~1[V] otvorens mnozina.
(iii) Pre kazdé W € S je f~1[W] otvorend mnozina.

Priklad
f~1[(—o0, b)] aj F~1[(a,00)] pre a,b € R.



Spojitost Globalna spojitost

Zlozenie spojitych zobrazeni

Veta

Nech f: X — Y, g: Y — Z sii spojité zobrazenia medzi
topologickymi priestormi. Potom aj zlozené zobrazenie
gof: X = Z jespojité.

gof Ul =f g U]



Spojitost Globalna spojitost

Obraz uzaveru

Tvrdenie

Nech f: X — Y je zobrazenie medzi topologickymi priestormi X a
Y. Nasledujice podmienky si ekvivalentné:

(i) Zobrazenie f je spojité.

(ii) Pre kazdi uzavretd podmnozinu C v priestore Y je aj jej vzor
f~Y[C] uzavrets mnozina.

(iii) Pre [ubovolné A C X plati f[A] C f[A].



Spojitost Globalna spojitost

Obraz uzaveru

C=f[A
FHC] = FHfA]]
AC FHFIAN C FHFLAN
AC ffA]
f[A] C fIA]
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Obraz uzaveru

A= f1C]
fIA] C fI[A] = f[fL[C]]c C=C
FHC] C FAC] € FHC]
fC] = F1[C]




Spojitost Globalna spojitost

Obraz hustej mnoziny

Désledok

Nech X, Y sii topologické priestory a f: X — Y je spojité
surjektivne zobrazenie. Ak D je hustd mnozina v X, tak f[D] je
hustd mnozina v Y.

Definicia

Priestor Y nazyvame spojitym obrazom priestoru X, ak existuje
spojité surjektivne zobrazenie f: X — Y.

Désledok

Spojity obraz separabilného priestoru je separabilny priestor.
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