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Definicia

Nech m € N. Ako ¢(m) oznacime pocet Cisel z mnoziny
{1,2,..., m} nestdelite[nych s m. Funkciu ¢ nazyvame Eulerova
funkcia.
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Veta
Eulerova funkcia ¢ je multiplikativna.

Veta
Nech n = pi* ... pp* je kanonicky rozklad ¢isla n. Potom
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¢(mn) = @(m)w(n)w(d)

pre d = (m, n)
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Malad Fermatova veta

Pre prvocislo p a lubovolné a € Z:
aP=a (mod p)
Pre prvoCislo p a a € Z také, ze p 1 a:

a?1=1 (mod p)
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Malad Fermatova veta

Lema
Nech p je prvocislo a nech 1 < i < p — 1. Potom p | (’l’) Cize

(I/)) =0 (mod p).
Lema
Nech p je prvocislo. Potom
a?=a (mod p) (2)

pre kazdé celé ¢&islo a.
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Malad Fermatova veta

Veta (Mala Fermatova veta)

Nech p je prvocislo a nech a je celé Cislo také, ze p  a. Potom

a?1=1 (mod p) (3)
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Kombinatoricky dokaz
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Figure: Ofarbenie zopnutého nahrdelnika a 5 ofarbeni rozopnutého
nahrdelnika, ktoré mu zodpovedaji
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Lema
Nech n € N a p je prvocislo. Ak n =1 (mod p®), tak nP =1
(mod po+t1).

Veta (Eulerova veta)
Nech a,n € N si také, Ze (a,n) = 1. Potom

a*" =1 (mod n).
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Rad prvku v grupe

Propozicia
Nech G je konecna komutativna grupa, |G| = n. Neutralny prvok
tejto grupy oznacme e a jej prvky oznaéme ako ai, ..., an (t.J.
G ={a1,...,an}). Ukazte, zZe pre [ubovolné a € G plati:
» G ={aa,...,aap};
> 3" =e.
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Rad prvku v grupe

a"=e
» Strucne: Rad prvku deli pocet prvkov grupy.
» Argument pouzity vyssSie na zdovodnenie a” = e vyuziva
komutativnost.
> Plati aj pre nekomutativne grupy — désledok Lagrangeovej vety.
» Pre konecné pole dostanem: alfl = a.
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Sucet cez vsetkych delitelov

Veta
Pre [ubovolné prirodzené cislo n plati

> old) = n.
d|n
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Asymptotické spravanie Eulerovej funkcie

Tvrdenie
Nech (a,)?2; je postupnost Cisel takych, Ze 0 < ax <1 a

o
Z ax = +00.
k=1

Potom
oo

[T -a0) =0

k=1
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Asymptotické spravanie Eulerovej funkcie

Veta
lim sup M =1
n— oo n
iiminf 27 _ g
n—oo n
im ™) _ g
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