Vseobecna topolégia — sada tloh ¢. 2

Kazda z uvedenych tloh ma hodnotu 10 bodov. Rozumné je kazdd z nich zacat na novej
strane.
Ak sa rozhodnete rieSenia pisat v ITEXu, tak mi poslite zdrojak aj pdf.

Uloha 1. Nech ¢: X — Y je spojité surjektivne zobrazenie. Ukézte, 7e ak pre kazdy topolo-
gicky priestor Z a kazdé zobrazenie f: Y — Z zo spojitosti zobrazenia f oq vyplyva spojitost
zobrazenia f, tak ¢ je faktorové zobrazenie.

Uloha 2. Nech (D, <) je nahor usmernend mnoZina a z: D — R splitia
(Vd, d e D)(d < d = g < xd/).

(T.j. je to neklesajtca siet redlnych ¢isel.)
Dokéazte, ze ak je tato siet zhora ohranicend, tak existuje jej limita L = éiné xq a plati
€

L = sup z4.
deD

Uloha 3. Ukéite, 7e topologicky priestor (X, T) je normalny prave vtedy, ked plati nasledu-
juca podmienka: Pre Tubovolné otvorené podmnoziny U,V C X také, ze UUV = X existuju
uzavreté mnoziny C, D C X tak,z2e CCU, DCV aCuUD=X.

Uloha 4. Ukéite, ze ak priestor X spliia Tietzeho vetu, tak je normalny.
T.j. chceme ukézat, Ze X je normalny, ak pre kazdu uzavreti podmnozinu A C X a kazdé
spojité zobrazenie f: A — R existuje spojité zobrazenie F': X — R také, ze

Fla= 1.

Uloha 5. Nech X = {0,1}¥ je sufin spocitatelne vela képii diskrétneho dvojprvkového
priestoru a nech I = (0, 1) je uzavrety jednotkovy interval s obvyklou topolégiou. Polozme

o0

p(z) = Z 2:11'

n=0

a) Ukézte, ze uvedeny predpis priradi kazdému x € X prave jeden prvok o(z) € I, teda
naozaj dostdvame zobrazenie ¢: X — 1.

b) Ukéazte, Ze zobrazenie ¢ je spojité.

c) Ukézte, Ze zobrazenie ¢ je surjektivne. Je toto zobrazenie aj injektivne?

d) Daju sa veci dokézané v predchadzajtcich ¢astiach vyuzit na dokaz kompaktnosti priestoru
I1=0,1)7



